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Fatou- és Julia-halmaz

Jeldlés: f°" a fliggvény n-szeri iteraltja.

Definicié

Legyenek S és S’ Riemann-géombok. Normalisnak nevezziik f,: S — S’
holomorf leképezések egy csaladjat, ha minden {f,} végtelen sorozatbél ki-
valaszthat6 lokalisan egyenletesen konvergens {f,, } részsorozat.

Definicié
Legyen S a Riemann-gémb, f: S — S egy nemkonstans meromorf leképezés,
és rogzitsiink egy zp € S pontot. Ha létezik U kornyezet agy, hogy {°"|y}
normalis csaladot alkot, akkor azt mondjuk, hogy zg regularis vagy normalis
pont. Ezek Gsszessége a Fatou-halmaz (F), a komplementumbeli pontok
pedig a Julia-halmazhoz (J) tartoznak.
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Vonzé és taszitd fixpontok

Definicié
Ha f(z0) = zo és |f'(20)| < 1, akkor zy vonz6 fixpont, ha viszont |f'(zy)| >
1, akkor taszité.

Definicié

Ha zy vonzé fixpont, akkor
Q = {z € C : JU koérnyezet ugy, hogy f°" 5 zy U-n}

a zp vonzasi tartomanya.
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Vonzo és taszito palyak

Definicié
Tekintsiik a

20—~ 21—~ ... > Zn 1> Zn =2

periodikus palyat. Ekkor a multiplikator
A= (F""Y(z))=f'(z0) ... f'(zn)

Ha |A| < 1, akkor a palyat vonzénak, ha |A| > 1 akkor tasziténak hivjuk, a
A = 0 esetben pedig szupervonzénak.

Hasonléan definidlhaté egy vonzé periodikus palya vonzasi tartomanya.
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Néhany tulajdonsag

J teljesen invarians f-re nézve, vagyis f(J) = f (7)) = J.
Minden n € Z*-ra J(f°") = J(f).
QCF,de 0Q C J.

Ha f legalabb masodfoki racionalis tortfiiggvény, akkor J nem iires.

Ha J tartalmaz belsé pontot, akkor az egész Riemann-gomb.
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A két alaptétel

Ha zo € J(f), akkor az iteralt 6sképek halmaza, vagyis

{z:3n>0f"(z) = z}

mindenutt sdrd a Julia-halmazban.

A tétel eréssége, hogy algoritmust szolgaltat a Julia-halmazok abrazolasara.

Egy legalabb masodfoka racionalis tortfliggvény Julia-halmaza megegyezik
a taszit6é periodikus pontok halmazanak lezartjaval.
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Egyszer( példak
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A valés eset

Vajon igaz marad-e a fenti tétel, hogy egy valés egyiitthatés racionalis
tortfiggvény Julia-halmazanak egy valés pontjat véve, annak valds
Gsképei siirli részhalmazat alkotjak 7 (f) N R-nek?

Valasz: Nem, a hatvanyfiiggvények ellenpéldak.

Vajon igaz-e az, hogy ezen valés &sképek tartalmazzak J(f) N R
Osszes torlédasi pontjat?

Valasz: Tovabbra is nemleges. Erre Lattés adott ellenpéldat. De létezik
olyan, ahol 7 # C?
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Eredmények ¢ = —1,75488-re

(a) Egy weboldal altal készitett abra (b) Programl eredménye

(c) Program?2 eredénye (d) Program3 eredénye
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Eredmények ¢ = —1-re

(a) Netes abra (b) Programl eredménye

(c) Program?2 eredénye (d) Program3 eredénye
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Koszonom a figyelmet!
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