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>1 formuldk megdrzése

>1 formula: 3Ry...3R,_1% alak masodrend(i formula, ahol
Ro, ..., Rn_1 relaciévaltozok és 1) elsérendii formula.

Tétel

¢ € £} majdnem minden A; (i € /) struktaraban igaz = ¢ igaz az
[1;c; Ai/F ultraszorzatban.

Bizonyitas.

Legyen J:={ie€l: A E ¢}

Vi€ AR, LRI CAT (AR LR ) E e
Bii— (A Ré, ey R{,_1> (jeJ)eéesBi:=A; (iel\J).

A tos-lemma alapjan [[;c, Bi/F [= v, igy ¢ igaz a megfelels
ultraszorzatban. O]
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>1 formuldk megdrzése

A masik irany nem ennyire nyilvanvald, és altalaban nem igaz. Erre
mutatunk egy példat.

Vn € w: legyen A, : |Ap| = n. Legyen F C P(w) nemfs
ultrasziiré.

Legyen ¢ := (3f)(f injektiv, de nem sziirjektiv fliggvény).
Legyen v, := (|f alaphalmaza| > k) (k € w). Egyrészt

Lo$-lemma = H A,/ F végtelen struktira = H An/F = .

new ncw

Masrészt,

Al <w={new A, Ep}=0¢F.
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Ultratopologiak

A masik irany vizsgalatahoz [1]-ben bevezették az ultratopolégiak
fogalmat.

Definicié
Legyen A =[];., Ai/F egy ultraszorzat. Egy R C A* relaci6
felbonthaté A-ban, ha

Viel:dR; C (A,')k (A,R) = (Hiel<Ai7 R,'>) /F.
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Ultratopologiak

Definicié
Legyen a = (ao, a1, ..., ak_1) € AK.
I K
Az a reprezentansa a = (ag, aj, ..., a,_q) € (Hiel A;) , ha
ag = ay/F,a1=ay/F,...,ak—1=a,_,/F.

S AR = (T A,-)k egy k-valasztasi fiiggvény, ha Va € Ak : 3
éppen az a egy reprezentansa.
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Ultratopologiak

Legyen " egy k-valasztasi fiiggvény, és R C Ak relacié. R zart (a
valasztasi fliiggvényre nézve), ha

(Vae AX){iel:(3beR)a(i)=b(i)} € F= acR).

Lemma ([1], 3.4 Lemma)

Legyen "~ egy k-valasztasi fiiggvény. Legyen
C :={R C A*: R zirt}.

C zart véges unicképzésre és tetszbleges metszetképzésre.
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Ultratopologiak

Definicié

Legyen T = (A¥,C) egy A ultraszorzat feletti topologikus tér, ahol
C éppen a T Osszes zart részhalmazainak csaladja.

C egy k-dimenziés ultratopolégia, ha 3 ~ k-valasztasi fiiggvény: C
az Osszes zart k-valtozos relaciok halmaza.

Definicié
Legyen T egy topologikus tér, R C T.

R nyilt-zart, ha egyszerre nyilt és zart T-ben.
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Ultratopologiak

Tétel ([1], 3.8 Theorem)

R C A¥ relaci6 felbonthaté <= 3C ultratopolégia Ak-n: R
nyilt-zart (Ak C)-ben.

Tétel ([1], 3.11 Theorem)
Legyen ¢ = 3Ry...AR,_11. A kdvetkezdk ekvivalensek:

Q@ {icl:AE=ypleF

@ 3C ultratopolégia az A = [];., Ai/F ultraszorzaton:
JRs, ..., RA | nyilt-zért relaciok (A, C)-ben:
(A RS, .., RA ) E 4.
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Inszeparabilitas

Jelsles: f: A — B fiiggvény, k € w és U C A¥. Legyen

(V) .= {(f(uo), ..., fF(uk—1)) : (uo, ..., ux_1) € U}.

Definicié

Legyenek Ag és By ugyanazon nyelv modelljei.

By inszeparabilis Ag-tdl, ha

Vk € w, YRy, ..., Ri_1 C A : 3A =" Ao/ F,B ="By/G, 374,75
ultratopolégiak, If : A — B izomorfizmus:

f*('Ro/F), ..., F*(' Rn_1/F) nyilt-zartak 75-ben.

Ap és By egymastdl inszeparabilisek, ha Ag inszeparabilis Byp-tél, és
Bo inszeparabilis Ag-tél.
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Inszeparabilitas

o A SZ% B, ha THZ}(.A) - THZ%(.A).
o A gz% B, ha TH:%(A) = THZ%(B)-

Tétel ([1], 4.4 Theorem)

Legyenek A és B ugyanazon nyelvek modelljei. A kovetkezk
ekvivalensek:

Q A<n B.
@ B inszeparabilis A-tdl.
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Inszeparabilitas

Kdvetkezmény ([1], 4.5 Corollary)

Legyenek A és B ugyanazon nyelvek modelljei.

A =51 B < A és B inszeparabilisek egymastél.
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F&eredmény

Legyenek A és B ugyanazon nyelv modelljei. A kovetkezék
ekvivalensek:

Q@ A és B egymastdl inszeparabilisek.

@ Legyen k € w. Ekkor 3J indexhalmaz, 3F C P(J) ultrasziirs,
374, 75 ultratopolégiak, 3g : A/ F — JB/F izomorfizmus:
Vnew: YRy, ..., Rn_1 C AK - g*('Ro/F), ..., g* (' Ro_1/F)
nyilt-zartak 75-ben. Itt A és B szerepe megcserélhetd.

0 A =Ss0 B.
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F&eredmény

Az 1 < 3 bizonyitott.

A 2 = 1 irany trivialis.

Ha 1 = 2 irany bizonyitott, akkor 1 <— 2 <= 3 igaz.
A 4 = 3 irany trivialis.

Ha (1 < 2 <= 3) = 4 bizonyitott, akkor igaz a tétel.
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