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H pozitiv egész szamok véges halmaza

f homogén kétvaltozds, egész egyiitthatds polinom

cél: w([ ], pep azp f(a: b)) becslése
|H| és f fuggvényében
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Kordbbi eredmények - Az Erdds-Turan-tétel

Tétel (Erdés, Turdn)

Ha pozitiv egész szamok H halmazdra |H| = 3 - 2k~1 (k pozitiv
egész szam), akkor w([[, pep azp(a+ b)) = k+ 1.

o |H| =2k + 1-re is fennall
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Kordbbi eredmények

Tétel (GyOry, Sarkozy, Stewart)

Létezik olyan ¢ > 0 hatékonyan kiszamithaté konstans, amelyre
pozitiv egész szdmok véges H halmazara |H| > 2 esetén
w([ 1, pem,azp(ab+1)) > clog|H|.
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Az a® 4 ab + b? polinom esete

Tétel (Furedi E.)

Ha egy H pozitiv egész szamokbdl allé halmazra és egy k pozitiv
egész szamra |H| = 3% + 1, akkor

cu(]_[aybe,_,7‘_,;“,(32 +ab + b?)) > k+2.
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Gépi becslések

A 3 < |H| < 8 esetben ou(]_[a’beH’a?éb(a2 + ab + b?)) programmal
talalt kis lehetséges értékei: (H C [400]-tél H C [100]-ig)

o |[H =33
e |H =44
e |[H =55
e |[H =66
o |H=177
e |[H =829

0 3 <|H| <7 esetén egy példa: {1,2,22,...,2/HI-11
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Masodfokd eset I.

Tétel (Fiiredi E.)

Legyenek x, y € Z, amelyekre teljesiil, hogy
e x>0,
@ 2x+y >0,
e Inko(x,y) =1,

@ minden p primszamra, melyre p | 2x + y teljesiil, v,(2x + y)
paratlan.
Ekkor barmely H pozitiv egész szamokbdl allé6 halmazra, amelyre
|H| = 3k + 1 egy k nemnegativ egész szamra,
w(Ha’beH’a;,éb(xa2 + yab + xb?)) > k + 1.
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Masodfoku eset Il.

Tétel (Furedi E.)

Legyen x,y € Z, amelyre
e x>0,
@ 2x+y>0.

Ekkor barmely H pozitiv egész szamokbdl llé6 halmazra, amelyre
|H| = 3%(2x + y) 4+ 1 egy k nemnegativ egész szamra, teljesiil,
hogy w(]_[aybe,_,"_,;‘éb(xa2 + yab+ xb?)) > k + 1.
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Magasabbfokt eset

Tétel (Furedi E.)

Legyen n > 2 pozitiv egész szdm, X,—1, Xp—2, ..., X1 nemnegativ
egész szamok és 2 + 27:_11 x; = M. Ha a H halmaz pozitiv egész
szamokat tartalmaz és |H| = M2(n 4 1)k 4 1 egy k nemnegativ

egész szamra, akkor

w( H (a"+xp_1a" L b+x,_pa""2b%+- - -—l—xlab”_l—l—b”)) > k+1.
a,beH,a#b
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@ Koszonom a figyelmet!
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